OPTION A : Mathématiques

Exercice n° 1:

Partie A

La fonction g est définie sur lintervalle [é; +co| par: g(x)=2—x-l-lnx i
e

1) Calculer g'(x) ol ¢ désigne la fonction dérivée de g. Etudier son signe et en déduire le
sens de variation de g.

2) En écrivant g sous laforme  g(x)=x x A&{x) , déterminer la limite de g en + .

1 2
3) Calculer g(—) et g{(=) .
e e
4) Dresser le tableau des variations de g.
Partie B
La fonction g représente le chiffre d'affaires marginal d'une entreprise, en fonction du
nombre de ses employés. C'est la dérivée de la fonction correspondant au chiffre d'affaires

exprime en euros.

Aprés avoir dérivé la fonction x— —x/ax , déterminer ce chiffre d'affaires, sachant qu'il est
nul pour un employé.

Exercice n° 2:

On considére la suite {(#,) définie par u,=e et pour tout entier naturel n,

u{rﬂﬂl}:\/}’Tn .

On pose, pour tout entier naturel n, v,=In{(u,} .

1) a. Montrer que, pour tout entier naturel n, v, “}:(%}vn . En déduire que (v,) est

une suite géométrique dont on précisera la raison et le premier terme.

b. Donner I'expression de v, en fonction de n.
En déduire celle de i, en fonction de n.

2) Pour tout entier naturel n, on pose :

S, =vgtv+ty, et P=uy x4 x..X U, .
a. Montrer par récurrence que P, =& .
b. Exprimer 8, en fonction de n.

c. Déterminer la limite de la suite  (S,) . En déduire la limite de la suite  (P,)
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